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Fonctions de référence — Exercices d'approfondissement

Tronc commun * Fonctions de référence

l Série 2 — variations, courbes et fonction homographique.

Exercice 1

Donner le sens de variation et la courbe de chacune des fonctions suivantes : f(z) = —3z + 2,

g(z) = 2% h(z) = V.

Correction

f est décroissante sur R (droite de coefficient —3). g est décroissante sur | — 0o ; 0] et
croissante sur [0 ; —|—oo[ (parabole de sommet O). h est croissante sur [0 : +oo[ (demi-
parabole).

Exercice 2

. 1 o .
Etudier les variations de f(a:) = — sur ]O ; —|—oo[ a l'aide du taux de variation.

T
Correction
fO ~f@) -5 __a-b -1
Pour0 < a < b: = . — = < (. La fonction est donc
b—a b—a ab(b—a) ab
strictement décroissante sur |0 ; +00]

Exercice 3

Correction

f(—z) = —z2 = — f(x) : f est impaire, sa courbe est symétrique par rapport a I'origine. Pour
a<bb>—a®=(b—a)(a®+ab+b%) > 0: festcroissante sur R. '

Exercice 4

2¢ +1
z—1

Soit f(x) =

1. Déterminer le domaine de définition.

2. Ecrire f(x) sous la forme ¢ +

r—1
3. En déduire les asymptotes de la courbe.



Correction

1. Dy =R\ {1}.
2 +1  2(zx—1)+3 3
z—1 z—1 z—1

3. La droite £ = 1 est asymptote verticale et la droite y = 2 est asymptote horizontale.

Exercice 5
Comparer y/z et z sur [0 ; +o00].

Correction

VvV —x = /z(1 — /) : positif sur |0 ; 1] et négatif sur |1 ; +o0o|. Donc 4/ > z sur]0;1],
VT < xsur]|l;+oo] etégalité en 0 et 1.

Exercice 6

1
Résoudre graphiquement puis algébriquement I'équation 22 = — sur]O ; —I—OO[.

Correction

1, . 1
r2 = — équivaut a z3 = 1, donc x = 1 : les courbes de = — z? et xr — — Sse coupent au

T x
point (1;1).

Exercice 7
Soit f(z) = |z|.

1. Ecrire f sans valeur absolue.
2. Donner son sens de variation et préciser sa parité.

Correction

1. f(z) ==xsix >0et f(z) = —zsiz <0.
2. Décroissante sur | — 0o ; 0], croissante sur [0 ; +o00] ; la fonction est paire.
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