t Carre

PAR AMINE MOHAMMED - COURS, EXERCICES & CONTROLES

Arithmétique dans Z — Examen (1 h 30)

2eéme Bac - Arithmétique dans Z

l Durée : 1 h 30. Bareme sur 20.

Exercice 1 (5 pts)

1. Déterminer le PGCD de 1 365 et 1 050 par I'algorithme d'Euclide. (3 pts)
2. En déduire une relation de Bézout. (2 pts)

Correction

1. 1365 =1 x 1050+ 315;1050 =3 x 315+ 105; 315 = 3 x 105 : le PGCD est 105.
2. 105 =1050 — 3 x 315 = 1050 — 3(1365 — 1050) = 4 x 1050 — 3 x 1365.

Exercice 2 (5 pts)

Résoudre dans Z : 7z = 3 (mod 10).

Correction

7x3=21=1 (mod 10) : I'inverse de 7est 3. £ = 9 (mod 10), donc z = 9 + 10k.

Exercice 3 (5 pts)

32 024

Déterminer le reste de modulo 7.

‘ Correction
3 =1 (mod 7) (Fermat) et 2024 = 6 x 337+ 2. Donc 32924 =32 =9 =2 (mod 7):le
reste est 2.

Exercice 4 (5 pts)

Résoudre dans 7.2 : 4z + Ty = 1.

Correction

Solution particuliere : (2; —1) car 8 — 7 = 1. Solutions générales : = 2 + Tk et
y=-1—-4k ke Z.
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