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L'essentiel en une page

Théoréme Enoncé
Division euclidienne a=>bg+70<r<|b
Euclide le PGCD est le dernier reste non nul
Bézout au 4+ bv = PGCD(a;b)
Bézout (réciproque) au+bv=1=aNnb=1
Gauss albcetaANb=1=a|c
Fermat p premier, pfa:a?P ' =1 (mod p)

Congruences : on peut additionner, multiplier, élever a une puissance ; pour « diviser », il faut
un inverse modulo n.

Equation ax + by = c : solvable si et seulement si d = a A b divise ¢ ; solutions
x:onr%k.y:yo— k.

Divisibilité d'une expression : écrire N = (n + a)Q + r; alorsn + a | N équivaut a
n+alr.

Ce que je dois savoir faire

Appliquer Euclide puis remonter pour Bézout.
Résoudre une congruence linéaire avec un inverse.
Utiliser Fermat pour un reste de puissance.
Résoudre une équation diophantienne compléte.
Résoudre un systéme de congruences.

Les pieges a éviter

o Gauss exige I'hypothése « premiers entre eux ».

o Fermat exige p premier et p J( a.

¢ Une diophantienne a une infinité de solutions.

o Vérifier la solution particuliere avant de généraliser.

Testez-vous en 3 minutes
PGCD de 18 et 24 ? Inverse de 3 modulo 7 ? 26 modulo 7 ? Solutions de z = 1 (mod 4) ?

Réponses

6:5;1;2=1+44k.
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