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vectoriel

Dans l'espace - Aires - Volumes - Distances
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Ce que nous allons apprendre

Produit scalaire dans l'espace

Le produit vectoriel

Aires et volumes

Equation cartésienne d'un plan

Distances point-plan et point-droite

Intersections



1 - PRODUIT SCALAIRE

Un nombre

REPERE ORTHONORME

i-v==xx +yy + 22

ORTHOGONALITE
U170 < 4-9=0,et|d| =+/22+1y2 + 22
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2 - PRODUIT VECTORIEL

Un vecteur

DEFINITION EN COORDONNEES

UNT= (y2' — 2y ; 22’ — 22 ; zy — y2')

PROPRIETE CLE
u A\ v est orthogonal a u et a v.
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Ce qu'il faut savoir

Antisymétrie VAU=—UAND
Vecteur nul UAT =0 <= colinéaires
Norme |al|||v]||sin 6

Base in=k



u(1;2;3) etv(2;—1;1)

6 Premiére coordonnée : 2 x 1 — 3 x (—1) = 5.

a Deuxiéme : 3 X2 —1Xx 1=25; troisitme:1 x (—=1) —2 x 2 = —5.
eﬁ/\'t_f':(5;5;—5),de norme 5v/3.



Trois formules
Parallélogramme |u A |

Triangle ABC %HA_’B A A_’CH
Tétraédre ABCD % ‘ (A_’B A A_’C) : A_D‘



Par un point et une normale

EQUATION
a(z —z4) +b(y —ya) +c(z—24) =0
ol nn(a; b;c) est normal au plan.

PAR TROIS POINTS

Le vecteur AB N\ AC fournit directement la normale.



Le plan (ABC)
Enoncé. A(1;0;0), B(0;1;0),C(0;0;1).
0 A_’B(—l :1;0) et A_’C’(—l;O;l).

© i dc—(;1;)
e Equation: z +y+2—1=0.



Deux formules

POINT-PLAN

g laz + byy + czo + dy|

Va2 + b2 + ¢2

POINT-DROITE

HEA/\&H
d =

—

||

ou la droite passe par B et est dirigée par u.



Un volume
Enoncé. O, A(1;0;0), B(0;2;0), C(0;0;3).

c O_’A/\O_’Bz(O;O;Z).
a Produitmixte:(0;0;2).(0;0;3):6_

aVzgzlu.v.



Une distance a une droite
Enoncé. A(1;1;1) et la droite (O;1).
c O_’A(l;l;l) et i(1;0;0).

9 OANT = (0;1;—1), de norme v/2.
e 1| = 1, donc d = V2.



L'essentiel de la lecon

—

u-v
uUNvD
1
5[]
Produit mixte
Formules de distance

orthogonalité, angles
normale, colinéarité
aire d'un triangle

volume, coplanarité
point-plan, point-droite



