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Ce que nous allons apprendre

Primitives usuelles

Primitives de formes composées

Propriétés de l'intégrale

Intégration par parties

Aire et valeur moyenne

Une suite d'intégrales



Le tableau de base

e neprimive |

n mn—l—l
L n+1
1
P lIl | XI |
e’ e’
COS I sin

1
V= 2/



Reconnaitre u’ x ...

I n un—l—l
uu n+1
/
- In|u|
u
u'e? el
ul
u' cosu

Sin u



Manipuler une intégrale

Fondamentale f: f=F(b) — F(a)
Linéarité [laf+Ba)=a[f+B[g
Découpage fac = f:—l—fbc
Orientation f; =— [

Positivité f>0= f;f >0



La formule et son choix

b b
/ w'v = [uv]’ — / uv'
a a

CHOIX
[ On dérive le facteur polynomial ou le In ; on primitive e”, cos z, sin .

FORMULE



1
/ e’ dx
0

6 v = z (a dériver), u' = e® (a primitiver).

a [:I:e“”](l)—/ole‘”dw:e—(e—l).

e L'intégrale vaut 1.



/ Inxdx
1

6v:1na:etu’:1, donc u = .
e

a [a:ln:c]i—/ lde =e— (e —1).
1

e L'intégrale vaut 1.



Interprétation géomeétrique

SI f>0

b
/ f(x) dz est I'aire, en unités d'aire, entre la courbe, I'axe des abscisses et
a

les droites £ = a, x = b.

ENTRE DEUX COURBES

b
A= / (f(z) - g(@))dz sif>g



Et encadrement

VALEUR MOYENNE

p= bi /abf(w)d-’v

a

INEGALITE DE LA MOYENNE

b
Sim < f < M sur |a;b], alors m(b— a) </ f<M(b—a)



Une aire entre deux courbes

Enoncé. f(z) = z et g(z) = =2 sur [0;1].

c Sur[0;1], z > z? : f est au-dessus.
1

e/ol(w—wz)dw: [%2_%3] |

0
© .ol 1!
L'aire vaut 5 — — — Uu.a.

1
3 6



Une relation de réecurrence

1
Enoncé. [, = / x"e *dex.
0

c Par parties : I,y = [—a:"’“e_w](l) + (n+1)I,.
a Donc I, 1 = (n+1)I, — e L.

e Iy =1— e 1, ce qui permet de calculer tous les I,.



L'essentiel de la lecon

Fondamentale

ul

u

Par parties
Aire

Moyenne

F(b) — F(a)
In|u|
[uv] — [wv’
J(f—9)

bia f; f




