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Fonction logarithme — Exercices d'approfondissement

2eéme Bac - Fonction logarithme

l Série 2 — équations, études et intégrales avec In.

Exercice 1

Résoudre dans R : In(z? — 1) = In(3z — 3).

| Correction
Conditions : 22 —1 > 0et 3z — 3 > 0,donc z > 1. 22 — 1 = 3z — 3 donne
22 -3z +2=0:2=1ouz = 2. Seul x = 2 convient.

Exercice 2

Inz+Iny=1n12

>0ety > 0.
Tty=7 avec x ety

Résoudre le systéme {

| Correction
La premiere donne zy = 12 ; avec & +y = 7, T et y sont racines de t> — 7t + 12 = 0.
A =1:t=30ut=4. Lessolutions sont (3;4) et (4;3).

Exercice 3

Inz

Soit f(z) = sur |0 ; 400

1. Calculer f'(x) et étudier son signe.
2. Déterminer le maximum et les limites aux bornes.

Correction

1—Inx
1. fi(z) = ————— : positive sur 10; e[, négative aprés.
T
2. Maximum f(e) = l ; limites : —oo en 07 et 0 en 4-00.
e
Exercice 4

Déduire de I'exercice précédent la comparaison de e” et €.
Correction
. . Int Ine 1 . : g -
f atteint son maximum en e, donc —— <« —— = —. Ainsieln7 < 7, soit In (7€) < In (e”)

. . T e e
rdoncw® < e”.



Exercice 5

“lnz 2 dx
Calculer/ ——dz et -
1 T 1z

Correction

2 e
llnzm] :%;[lnx]lenz
1

Exercice 6

Soit g(x) = zlnx — x sur |0 ; +oo[. Calculer ¢'(z) et en déduire une primitive de In.

Correction

g () =Inz+1—1=Inz: une primitive de In est donc zInz — .

Exercice 7

A - Inn 1
Etudier la limite de ¢, — —— etcelledev, =nln |1+ — |.

n n
Correction
In(1++ In(1+ x
U, — 0 (croissances comparées). v,, — M — 1, d'aprés lim u = 1.
% z—0 45
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