t Carré

PAR AMINE MOHAMMED - COURS, EXERCICES & CONTROLES

Suites numériques — Examen (1 h 30)

2éme Bac - Suites numériques

l Durée : 1 h 30. Bareme sur 20.

Exercice 1 (5 pts)
Calculer les limites suivantes.

2
1. lim M (2 pts)
n—-+00 'n,2n—

2. lim 5— (3 pts)
n—+oo H" 4 37

‘ Correction
1. 2.
1

2. — 7w — L
L+ (%)

Exercice 2 (8 pts)

Soit (u,,) définie par ug = 0 etu, 1 = Vu, + 2.

1. Montrer par récurrence que 0 < u,, < 2. (3 pts)
2. Montrer que (uy,) est croissante. (3 pts)
3. En déduire gu'elle converge et calculer sa limite. (2 pts)

Correction

1L ug=0;si0 <wu, <2alors 2 < uy, +2<4,donc /2 < upyq < 2.

2 2

2. UnH—Un:’un—l-?—u%:—(un—2)(un—{—1) > 0 pour uy, < 2.

3. Croissante et majorée : elle converge vers £ vérifiant { = v/f + 2, soit£2 — ¢ —2 =0

{=2.

Exercice 3 (7 pts)

Montrer par récurrence que, pour toutn € N :

n
Y k2F=(n—1)2"" +2
k=0

Correction

Initialisation. n = 0 : le membre de gauche vaut 0 et celui de droite —2 4+ 2 =0 v.

Hérédité. (n — 1)2"1 + 2 + (n + 1)2""! = 2n 271 4 2 = n2"*2 4 2, qui est bien Ia

formule au rang n + 1.



© 1 Carré - Amine Mohammed — document de révision en mathématiques



