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Série	d'exercices

Suites	numériques	—	Exercices	d'approfondissement
2ème	Bac	·	Suites	numériques

Série	2	—	convergence,	suites	adjacentes	et	récurrences.

Exercice	1

Soit	 	définie	par	 	et	 .

1.	 Montrer	que	 	pour	tout	 .

2.	 Montrer	que	 	est	croissante.

Correction

1.	 Si	 ,	alors	 ,	et	 ,	donc	

	:	l'encadrement	est	conservé.

2.	 	car	 .

Exercice	2

Pour	la	suite	précédente,	en	déduire	la	convergence	et	la	limite.

Correction

La	suite	est	croissante	et	majorée	par	 	:	elle	converge	vers	 .	Le	point	fixe	vérifie	

,	soit	 	:	comme	 ,	on	a	 .

Exercice	3

Montrer	par	récurrence	que,	pour	tout	 	et	tout	 ,	 	(inégalité	de

Bernoulli).

Correction

Initialisation.	 	:	 .	Hérédité.	

.	(Le	produit	par	 	conserve	l'inégalité.)

Exercice	4

Soient	 	et	 .	Montrer	que	 	croît,	que	 	décroît,	et	conclure.



Correction

	:	 	croît.	

	:	

	décroît.	De	plus	 	:	les	suites	sont	adjacentes,	donc	elles	convergent

vers	la	même	limite.

Exercice	5

Calculer	 	—	on	admettra	le	résultat.

Correction

Cette	limite	vaut	 	:	c'est	l'une	des	définitions	du	nombre	 .

Exercice	6

Soit	 .	Montrer	que	 	pour	 ,	puis	conclure.

Correction

.	Or	 	pour	 ,

donc	le	quotient	est	 	:	par	comparaison,	 .

Exercice	7

Soit	 	telle	que	 	avec	 .	Déterminer	le	point	fixe	positif.

Correction

	donne	 ,	soit	 	et	 .
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