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PAR AMINE MOHAMMED - COURS, EXERCICES & CONTROLES

Dérivation et étude des fonctions — Exercices
d'approfondissement

2eme Bac - Dérivation et étude des fonctions
l Série 2 — dérivées, concavité, bijections et branches infinies.

Exercice 1

Calculer la dérivée de :

Correction

z—1 u’:L-f’(w):; soit
r+1’ (x+1)2 (x+1)2/u’

, B 1 z+1
@) =iV z=1

2. ¢'(z) = 3cos?(2z) x (—2sin(2z)) = —6sin(2z) cos?(2z).

1. Avecu =

Exercice 2

z2+1
r—1

Soit f(z) =

1. Déterminer les asymptotes.
2. Etudier les variations.

Correction

: asymptote oblique y = x + 1 et verticale x = 1.

1L fl(x)=x+1+
2 D (@ nE-2

2 file)=1- z—12  (z-1)°
1-— \/5 minimum local en 1 + \/5

, qui s'annuleen 1 + \/§ : maximum local en

Exercice 3
Soit f(x) = x3 — 3x. Montrer que f réalise une bijection de [1;+o0[sur[—2;+o0].
; Correction

f'(z) = 3(x% — 1) > 0 sur[1; 400, nulle seulement en 1 : f est strictement croissante.
f(l) = —2et w1—1>I—POO f(z) = +00 : c'est une bijection sur [—2; +oo].



Exercice 4

, 1
Etudier la concavité de f(x) = o et déterminer les points d'inflexion.
T
| Correction
— 2 6 2 9
f'(z) = ——— (@) = or e qui s'annule en £ = ==——= en changeant de
@+ 1) @11y

V3

signe. Il y a donc deux points d'inflexion, d'abscisses | _* — .

Exercice 5
Soit f(xz) = z+/x sur [0; +oo[. Etudier la dérivabilité en 0.
' Correction

f(h) — f(0) hvh — /B — (: f est dérivable en 0 et f'(0) = 0.

h h

Exercice 6

3

Déterminer les branches infinies de f(a:) R
z? +1

Correction

fl@) =2 -

z t
m2+1'e 2 +1

— 0: la droite y = x est asymptote oblique en +o00.

Exercice 7

Soit f(:c) = x + sin . Montrer que f est croissante sur R et déterminer ses points a tangente
horizontale.

Correction

f'(z) =1+ cosz > 0, nulle seulement pour x = 7 + 2k : f est croissante. Les tangentes
horizontales sont aux points d'abscisses 7w + 2km.
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