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PAR AMINE MOHAMMED - COURS, EXERCICES & CONTROLES

Fonction logarithme — Exercices d'approfondissement

2eme Bac - Fonction logarithme

l Série 2 — équations, limites et études de fonctions.

Exercice 1

Résoudre dans R : In(z — 1) + In(z + 1) = In8.

Correction

Conditions : z > 1. L'équation donne z2 — 1 = 8, soit 2 = 9 : = 3 (on rejette —3).

Exercice 2

Résoudre In?z — 3lnz +2 = 0.

Correction

Onpose X =Inz: X2 —-3X+2=0donne X =1ouX =2.Doncx = eouz = e

Exercice 3

Inz )
Calculer lim —= et hm+ zlnx
r——+o00 z—0

Correction

Les deux limites valent O (croissances comparées).

Exercice 4
Soit f(z) = — Inz sur |0; +o00].
1. Calculer f’(x) et étudier son signe.
2. En déduire le minimum de f.
f Correction
1L fl(z)=1- ) _r- 1 : négative sur |0 ; 1], positive apres.

T 73
2. Le minimum vaut f(1) = 1; on en déduit que Inz < z — 1 pour tout > 0.

Exercice 5
Soit g(z) = In(z? + 1).

1. Déterminer Dg et étudier la parité.
2. Calculer g'(x) et dresser le tableau de variations.



_ Correction
1. D, =R; g(—z) = g() : la fonction est paire.
T
2. ¢g'(x) = 2.1 du signe de  : g décroit sur | — 0o ; 0], croit ensuite ; minimum

g(0) = 0.

Exercice 6

Résoudre I'inéquation In(2z — 3) < 0.

Correction

Condition : z > 1,5. In est croissante : 2z —3 < 1, doncx < 2. § =]1,5;2].

Exercice 7

Déterminer une primitive de f(z) = 111_:1; sur |05 +o00].
T

Correction

N In?z
C'est de la forme u/u avec u = In z : une primitive est .
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