n Carré

PAR AMINE MOHAMMED - COURS, EXERCICES & CONTROLES

Suites numériques — Exercices d'approfondissement

2eme Bac - Suites numériques

l Série 2 — convergence, encadrements et suites auxiliaires.

Exercice 1

u, +4
5
1. Montrer par récurrence que 0 < u,, < 4.

2. Montrer que (u,,) est croissante.
3. Que peut-on en conclure ?

Soit (uy,) définie parug = 0 et gy, ; =

| Correction
1. ug = 0 convient ;si0 < wu, < 4,alors 2 < up4 < 4.
4—u
2. Unp+1 — Up = Tn 20
3. La suite est croissante et majorée, donc elle converge.

Exercice 2

Pour la suite précédente, poser v,, = u,, — 4 et déterminer wu,,, puis sa limite.

Correction

1\" 1\" 1\"
vn+1:%vnavecv0:—4:vn:—4(5> etun:4—4<§> . Comme (5) — 0,

la limite vaut 4.

Exercice 3

2 2\"
Calculer lim ?m—n et Iim (=] .
notoo m2 42  notoo \ 3

Correction

La premiére vaut 3 ; la seconde vaut 0 car

2
—| <L
3‘

Exercice 4

sinn

Déterminer la limite de ¢, =
n



Correction

1 1 X . -
< u, < — ; d'apres le théoreme des gendarmes, la limite vaut 0.
n

Exercice 5

(uy,) est géométrique de raison g. Discuter la limite selon q.

Correction

lg| < 1:limite 0. ¢ =1 : limite ug. ¢ > 1 : limite infinie (du signe de ug). ¢ < —1 : pas de
limite.

Exercice 6

n
Soit u,, = m Déterminer sa limite.
| Correction
2\
(5) 0
+(3)

Exercice 7

Soit (un) définie par ug = 3 et u,, . 1 = +/2u,, + 3. Montrer que 3 < w,, pour tout n, puis que la
suite est décroissante.

Correction

ug = 3;si uy, > 3, alors 2u,, +3 > 9, donc u,11 > 3.
ul, —ul =2up, +3—ul=—(uy —3)(up+1) < 0pouru, > 3:lasuite est
décroissante.
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