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Ce que nous allons apprendre

e Les formes indéterminées

Le conjugué et les racines

Limites trigonométriques

Continuité en un point

Le théoreme des valeurs intermédiaires

Image d'un segment



Quatre formes

S orme 1 Techmigue

% termes de plus haut degré
% factoriser ou conjuguer
00 — 00 conjugué
0 X oo réécrire en quotient
RAPPEL
k

o N'est pas indéterminée : le signe du denominateur décide.



Le piege de —o0

REGLE
V2 = |z|: en +00 c'est z, en —oo c'est —.

G V241
lim = 1.
T—r+00 I
9 241
lim Va? + = —1.

r——00 T



Lever une forme %

. Ve+3-—2
Exemple. lim .

rz—1 r—1

c Je multiplie par v + 3 + 2.

e , x— 1
J'obtiens .
(z — 1) (\/a:—|—3—|—2)

1

-

e Apres simplification :
vI+3+2



Les limites de référence

A CONNAITRE

. silnx . tancx 1 —coszx
lim =1 lim =1 lim
z—0 €T z—0 €T z—0 :pz
~ sin 3z
Exemple. lim .
z—0 tan dx

c Je fais apparaitre les bons arguments.

g sin 3x 5% 3 3
X X >

3x tanbxr b5 5




Trois choses a veérifier

DEFINITION

f est continue en a si f(a) existe, si lim f(x) existe, et si les deux sont
r—a

égales.
Exemple. f(x) = z?+1pourz <let3x —1pourxz > 1.
c A gauche : 2 ; a droite : 2.
a f(1) = 2 : la fonction est continue en 1.



Choisir la bonne valeur

, ) | r?—4
Enonce. Pour quel a la fonction valant 5 sixz # 2 et a en 2 est-elle
a‘; —_

continue ?

c Pour z # 2, f(x) = = + 2.
° La limite en 2 vaut 4.

e Il faut donc a = 4.



Existence et unicite

THEOREME
f continue sur |a;b] avec f(a)f(b) < 0 : il existe au moins une solution de

f(z) = 0.
UNICITE
Si de plus f est strictement monotone, la solution est unique.

IMAGE D'UN SEGMENT
Par une fonction continue, I'image de |a ; b] est un segment.



Encadrer une racine

Enoncé. z° +x — 1 =0sur[0;1].

c fl(z) = 3z2 4+ 1 > 0 : strictement croissante.
a f(O) = —-1<0et f(l) = 1 > 0 : solution unique.
€© 7(0,5) <0et f(0,75) > 0: a €]0,5;0,75].



Trois limites

6 , 53 + 2x
lim = D.
z—+o0 3 — 1

alim z* — 9 = 6.
©

r—3 1 — 3

VB2 1
111 = —,
r—4 1 —4 4




L'essentiel de la lecon

T Situation 1 Reflexe

= termes dominants
[ O L] Ve
Racine et 0 conjugue
—00 Vai=—z
Continuité limite = valeur

Racine d'une équation TVI 4+ monotonie



