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Fonction logarithme — Exercices d'approfondissement

2eme Bac - Fonction logarithme

l Série 2 — équations, dérivées, croissances comparées et applications financiéres.

Exercice 1

Résoudre In(2z — 1) = 0.
| Correction

1
Domaine : g > 5 L'équation donne 2x — 1 = 1, donc & = 1, qui convient.

Exercice 2

RésoudreInz + In(z + 1) = In6.

Correction

Domaine : x > 0. L'équation devient In (:132 + :c) — In6, soit x> + x — 6 = 0. Les racines
sont 2 et —3 ; seule £ = 2 appartient au domaine.

Exercice 3

Résoudre I'inéquation In(z — 2) < 0.

Correction

Domaine: z > 2. In(z — 2) < 0 = In1 équivauta z — 2 < 1, soitz < 3. L'ensemble des
solutions est |2; 3].

Exercice 4

Calculer la dérivée de f(z) = In (2% + 1) puis de g(z) = x Inz sur |0; +oo].

Correction

1
g(x)=lnz+zx —=Inz+1.

fi(z) = z2+1 T

Exercice 5

Etudier les variations de f(x) = & — Inx sur |0; +o0| et en déduire que Inz < & — 1 pour tout
z > 0.



Correction

, _ _l_w—l
f@)=1-= -

. T
f(1)=1>0,doncz —Inz > 1, c'est-a-dire Inz < z — 1 pour tout z > 0.

: f décroit sur |0; 1] et croit sur [1; +-00[. Le minimum est

Exercice 6

Un capital placé a 4 % par an. Au bout de combien d'années aura-t-il doublé ?

Correction

In2
In1,04

On résout (1,04)™ > 2, soit n1n 1,04 > In 2, donc n > ~ 17,7. Il faut 18 années.

Exercice 7
Résoudre 2* = 10, puis donner une valeur approchée de la solution.
Correction

In 10
2~ 3,32

zIln2 =1n10, donc x =
n?2
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