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Ce que nous allons apprendre

e Définition et valeurs clés

e Les regles de calcul

e Domaine, dérivée, variations
e Equations et inéquations

Croissances comparées

Durée de doublement



Une fonction sur |0; +-00|

DEFINITION

In est la primitive de £ — — sur |0; +o00[ qui s'annule en 1.
T

VALEURS
Inl =0etlne =1;Inu n'existe que si u > 0.



Les regles

Produit In(ab) =Ilna +Inbd
Quotient In % =Ilna—1Inb
Inverse Inl=—Ina

a
Puissance Ina® =nlna



Strictement croissante

DERIVEE
(Inz) = 1 > 0
o
LIMITES
Im Inz = —oc0 et lim Inz = +o0.

r—0+ T—+00

(lnu) = —



Toujours le domaine d'abord

REGLES
l Ina=Inb < a=betlna <Inb < a < b, une fois le domaine fixé.
Exemple.Inz + In(z + 1) =1In6 avec z > 0.
aln(m2+w) —In6,doncz?+z—6=0.

g Racines 2 et —3 : seule £ = 2 convient.



In(z —2) <0

c Domaine : ¢ > 2.
a In(x — 2) <Inléquivautaz —2 < 1.

e Solutions : |23 3].



Le logarithme est lent

lim nz 0
r—+oo T
Iim zlnx 0

z—07*

e In(1+z)

1

z—0



Résoudre a* = b

FORMULE

a";:b(:)a::fn—b (@a>0,a#1, b>0)
Ina
In 10
Exemple. 2 = 10 donne = kP 3,32.

In 2



Une durée de doublement

Enoncé. Un capital placé a 4% par an.

c On résout (1,04)™ > 2.

In 2

e > , d > ~ 17,7.
nlnl1,04 > In2, doncn > In 1,04 7.7

e Il faut 18 années.



f(x)=xz—Inzx

r—1

c Domaine ]0; +-oo[ et f'(x) =
x
e Minimum f(1) =1 > 0: la fonction reste strictement positive.

e On en déduit l'inégalité Inx < x — 1.



Les réflexes de l'exercice

6 Ecrire le domaine avant tout calcul.
a Regrouper les logarithmes en un seul.

e Résoudre, puis vérifier chaque solution dans le domaine.



L'essentiel de la lecon

Produit Ina+1Inb
7 a Ve /
Dérivée u
u
Croissance comparée th"”' — 0
__ Inb
Base a T = 1,

Doublement lnirll—?—t)




