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Ce que nous allons apprendre

Dérivées usuelles et opérations
Equation de la tangente

Signe de la dérivée et variations
Extremums

Grandeurs marginales

Maximiser un bénéfice



Les dérivees usuelles
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Produit et quotient
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Une droite, deux informations

FORMULE

y = f'(a)(z — a) + f(a)

Exemple. f(z) =z’ena=2: f(2) =4 et f'(2) =4, doncy = 4z — 4.



Le signe de f’

f'>0 f croissante
<0 f décroissante
f' = 0 sans changer de signe pas d'extremum

f' change de signe extremum



f(z) = 2z° — 3z* + 2
c f'(z) = 3z? — 6z = 3z(z — 2).

© 7 > 0avantOetapres2, f <0 entre les deux.
e Maximum local f(O) — 2. minimum local f(2) - 92
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a f’ < 0: la fonction décroit sur chaque intervalle.

e Asymptotes : x =1 ety = 2.



La dérivée en économie

Colt marginal C’m(q) — C'(Q)
Recette marginale Rm(q) — R’(Q)
Colt moyen CM(q) = @

Bénéfice B(q) = R(q) — C(q)



MaXximiser un bénefice

Enoncé. R(q) = 50q et C(q) = q> + 10q + 100.

© B(9) = —¢% + 40¢ - 100.
a B'(q) = —2q + 40, nulle en g = 20, positive avant et négative apres.

e Bénéfice maximal B(20) = 300.



Colut moyen minimal

) 100
Enoncé. CM(q) = q+ 10 A pour g > 0.
q
1
0 CM'(q) =1-— LZO nulle en g = 10.
q

€© C1(10) = 30 et Cm(10) = 2 x 10 + 10 = 30.

e Le colt moyen est minimal la ou il croise le co(t marginal.



Optimiser en quatre gestes

6 Ecrire la fonction a optimiser et son domaine.
a Dériver, puis résoudre f'(q) = 0.

e Ftudier le signe de f', puis conclure et vérifier que g est admissible.



L'essentiel de la lecon

Quotient %
Tangente f'(a)(z — a) + f(a)
Extremum f' change de signe
Marginal dérivée du total

Bénéfice max Rm =Cm



