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Ce que nous allons apprendre

Les quatre formes indéterminées

Factorisations et conjugués

Le signe de vV z2 en —oc0
Les limites trigonométriques

Le théoreme des gendarmes

Asymptotes et branches infinies



Quatre formes, quatre outils

= terme de plus haut degré
% factoriser (racine évidente)
00 — 00 conjugué
0 X oo réécrire en quotient

IDENTITE CLE

2% — a® = (z — a)(z? + az + a?) : trés utile en forme 7.



Deux usages

x — 1
Exemple 1. lim Ve .
t—1 o — 1

(1) z— 1 1 1
C-D(a+1) o+l 2
Exemple 2. lim (\/m2+3x—\/a}2—|—a¢).

Tr—-+00

Q 2x 2

Vel +3z+ Va2 +z C1+1




vz = |z

REGLE

En+oo:\/a:2+1=a:\/1+§.En—oo:\/a:2+1=—w\/1+§.

Conséquence.

G o Va2+1
lim =
T——+00 €T
©

o VzZ+1
lim =

r——00 T

1.

—1.




Les limites de référence

A CONNAITRE

Sin tan x 1 —coszx

lim =1 lim =1 lim
z—0 X z—0 €T z—0 :pz

tanx — sinx

Exemple. lim

z—0 T3
1

e Le quotient vaut

sin (1 — cos x)

tanxz — sinx =
COS T

sin & 1 —coszx 1 1
X X
T T2 COS I

g



Encadrer pour conclure

THEOREME
Si g < f < h au voisinage considéré et si g et h ont la méme limite £, alors f
tend vers /.

Sin &

Exemple. lim
Tr—+00 €T

6 1 Sin & 1
Pourz >0: —— < < —.
T T T

a Les deux bornes tendent vers 0 : la limite vaut 0.



Trois types

Verticale x = a limite infinie en a
Horizontale y = £ limite finie en +o00
Oblique y = ax + b f(z) — (ax +b) — 0

POSITION RELATIVE
Le signe de f(xz) — (ax + b) indique si la courbe est au-dessus ou en
dessous de I'asymptote.



Asymptote oblique

, 2z% + ¢ — 1
Enonceé. f(z) = .
c La division donne f(x) = 2x — 3 + " _5|_ 5

- . .
> 0 : la droite y = 2 — 3 est asymptote oblique.
T + 2

e En 400, le reste est positif : |la courbe est au-dessus.




Trois calculs

6 3z — 3
lim = —,
z5+oo 223 +5 2

@, $-8
hm —5 = lim(z* + 2z 4+ 4) = 12.

rT—2

e lim 31114:13 _ o
z—0 21




Une simplification

r? 4+ 2z — 3
r—1
ca:2—|—2:v—3:(:13—1)(m—|—3).

ePourm;«él:f(a:):w+3.

e La limite vaut 4 : la courbe est la droite y = © + 3 privée d'un point.

. Limiteen 1 ?

Enoncé. f(z) =



L'essentiel de la lecon

0

0 factoriser
Racines conjugué
—0o0 et \/F \/F = —
Sinb(;"”’) faire apparaitre 284

Fonction bornée x tendant vers 0 gendarmes



