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Ce que nous allons apprendre

e Addition, duplication, triplication
Linéarisation et factorisation

Somme en produit et produit en somme
La forme acosx + bsin x

Equations trigonométriques

Inéquations sur le cercle



Addition et duplication

ADDITION
cos(a = b) = cosacosb F sinasinb

sin(a + b) = sinacosb + cosasinb

DUPLICATION

2

sin 2a = 2sin a cos a cos2a = 2cos’a—1=1—2sin’a



Démontrer une identite

Enoncé. Montrer que sin 3z = 3sinz — 4sin® z.
c sin 3x = sin 2x cos  + cos 2z sin x.

a = 2sinz cos?z + (1 — 2sin’ z) sin .

e Avec cos?z =1 —sin®z : 3sinx — 45sin® z.

DE MEME
cos3x = 4cos’®z — 3 cos .



Calculer cos =
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Passer de I'un a I'autre

" anstormation  Formule |

cos p + cosq 2 cos pTJrqcos =
: : . ptq .. .. P—q

sinp + sinq 2sin —~C0s 5+
cosacosb 2 [cos(a — b) + cos(a + b)]
sina sin b 1 [cos(a — b) — cos(a + b)]

CONSEQUENCE
sina + sin b a—+b
= tan

cosa + cosb 2



acosx + bsinx

METHODE
On factorise par r = v/a? + b2 pour obtenir r cos(z — ¢).

Exemple. Résoudre cosx + V3sinz = 1.

1 | il
r = 2 et |I'expression vaut 2 cos (a: — 5)

acos(w—z)—l
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Les formes de référence

COSIT = CcosSa r = +a -+ 2km
sinx = sina a-+ 2kmoum—a -+ 2kw
tanx = tana r=a-+knr

SECOND DEGRE
On pose X = cosz (avec —1 < X < 1), on résout, puis on revient a .



Raisonner sur le cercle

1
Exemple. Résoudre cos & > 5 sur 0; 27,

ccosw—lenwetSW
92 3 3

a Le cosinus dépasse 5 autour de 0.

O s [oi2]u[5 o]
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Une valeur exacte

5% /Iy

Enoncé. Calculer cos — cos —
12 12

c , 1 T 78
Produit en somme : — [cos — —+ cos —] .
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Une équation du second degré

Enoncé. Résoudre 2cos? z + cosz — 1 = 0 sur [0; 2.

GX:cosa::2X2+X—1:O.

eX:%ouX:—l.

ewe {z;w;5—w}.
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L'essentiel de la lecon

2

Duplication cos2a =1—2sin“a
Triplication sin3a = 3sina — 4sin’a
Somme en produit 2 cos pT’chos 51
Forme réduite r =+va? + b?

Inéquation lecture sur le cercle



