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Généralités sur les fonctions — Exercices
d'approfondissement

lere Bac - Généralités sur les fonctions

l Série 2 — majorations, périodicité, composition et bijections.

Exercice 1
m 7 7 .
Montrer que f(éE) = 1 est bornée sur IR et préciser ses bornes.
x
Correction
T

1 1
< = carz? + 1 > 2|z| (conséquence de (|z| — 1)2 > 0). Les valeurs +— sont
z2+1 2 2
atteintes en £ = £1 : ce sont le maximum et le minimum.
Exercice 2
Soit f(:n) = cos(3x). Montrer que f est périodique et déterminer sa plus petite période positive.

Correction

2
f <93 + ?ﬂ) = cos(3z + 27m) = cos(3z) = f(x) : la période est T' = 2?7T

Exercice 3
o . z—1 . o
Etudier les variations de f(a:) = 1 sur] —1; —i—oo[ sans utiliser la dérivée.
x
Correction
f(x) =1 — ) Sur] —1; +oo[, est décroissante, donc son opposée est
x4+ 1 x+1

croissante : f est croissante.

Exercice 4

Soit f(x) = 22 — 2z sur [1; +00[. Montrer que f est bijective de [1; 400 vers [—1; +00] et
déterminer f 1.

{ C.(.n.'rect.ion
f(x) = (x — 1)% — 1 est strictement croissante sur [1; +o00[, avec f(1) = —1 et limite 400 :
elle est bijective. y = (z — 1)2 — 1 donne z = 1 + , /y+1,donc f~L(y) =1+ /y+ 1.

Exercice 5



Soient f(z) = 4/ et g(x) = x — 3. Déterminer les domaines de fogetgo f.

Correction

Exercice 6

Soit f impaire et g paire, toutes deux définies sur IR. Etudier la parité de f x getde fog.

Correction

(f9)(—z) = f(—z)g(—z) = — f(z)g(x) : le produit est impair.
(fog)(—z) = f(9(—=)) = f(g(x)) : la composée est paire.

Exercice 7

Soit f définie sur R par f(z) =

1 5 Déterminer son maximum et justifier qu'elle est paire.
+x

Correction

f(—z) = f(z) : 1a fonction est paire. 1 + 2% > 1, donc f(z) < 1, avec égalité pour z = 0 :
le maximum vaut 1.
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