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Ce que nous allons apprendre

e Limites en l'infini et en un point
e Les opérations sur les limites

e Les quatre formes indéterminées

Les techniques de levée
Les limites de référence

Les asymptotes



Les quatre cas a travailler

o0
— factoriser par le terme dominant
o0
0 . . e
- factoriser et simplifier
0
00 — OO conjugué ou factorisation
0 x o0 réécrire en quotient
ATTENTION

k

0 n'est pas indéeterminée : le signe du dénominateur donne 400 ou —o0.



Le terme dominant

REGLE
Une fonction rationnelle a, en 00, la méme limite que le quotient des
termes de plus haut degré.

Exemples.
© 322 5:+1 322 3
2x2 + 7 2r2 2




Toujours un facteur commun

. x> -3z +2
Exemple. lim .
T—2 xz — 4

c Numérateur : (x — 1)(x — 2).
e Dénominateur : (z — 2)(x + 2).
rx—1 1

e Apres simplification : > —
P P T+ 2 4




Lever un oo — o0

Exemple. lim (\/332 + T — zc)

Tr—-+00

0 Je multiplie et divise par V% + = + z.

© oo z
J'obtiens

\/:1:2—|—:13—|—:13.

0. . Ll
Je factorise par x : >

Ji+l41 2




A connaitre par coeur

TRIGONOMETRIQUES

. sinx . tancx 1 —-coszx 1
lim =1 lim =1 lim = —
z—0 X z—0 T x—0 .’132 2
o sin 3x sin 3x
Application. =3 X > 3.
T 3T

METHODE
[ Je fais apparaitre le méme argument au numérateur et au dénominateur.



Trois types
~ Asymptote | Condition |

Verticale z = a lim, ., f(z) = +o0
Horizontale y = ¥ lim, 1o f(x) =2
Obliguey = ax + b lim (f(z) — (ax + b)) =0

ASTUCE
Pour une asymptote oblique, j'effectue la division : f(z) = ax + b + e(x)
avec g(z) — 0.



Gauche et droite

2z + 1
r—3

0 En 3~ : le numérateur tend vers 7 > 0, le dénominateur vers 0—, donc —o0.

Exemple. f(x) =

a En 3™ : le dénominateur tend vers 0™, donc 4+00.

e En 00 : la limite vaut 2. Asymptotes: £ = 3 et y = 2.



Une asymptote oblique

2
) r°+3r —1
E 3, = .
noncé. f(x) 1
c La division donne f(x) == + 2 — a:i—l—l

Q 0en+
> o0.
r+1

e La droite y = ¢ + 2 est asymptote oblique.



Trois limites d'affilée

Enoncé. Calculer les trois limites suivantes.

c , 5x? + 2x D
lim = —,
r—r—+00 33}2 — ]_ 3
. 3 _
a xEIPm(w 4x) 0.
y

e —1

lim = —9

z—1 17— 1



L'essentiel de la lecon

T Siation | Réflexe

Rationnelle en 00 termes de plus haut degré
Forme % factoriser
Racines et 00 — o0 conjugué
% étudier le signe

Asymptote oblique effectuer la division



