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Calcul trigonometrique

Addition - Duplication - Equations
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Ce que nous allons apprendre

e Les formules d'addition

Les formules de duplication

La linéarisation

Calculer des valeurs exactes

Résoudre les équations trigonométriques

Démontrer une identité



Les quatre formules

cos(a + b) cosacosb — sinasinb
cos(a — b) cosacosb+ sinasinb
sin(a + b) sin a cos b 4 cosasinb
sin(a — b) sina cosb — cosasinb

MEMO
Pour le cosinus, les signes sont inversés ; pour le sinus, ils suivent I'énoncé.



Décomposer l'angle

/[y
Exemple. Calculer cos —.




Trois formes pour cos 2a

FORMULES

sin 2a = 2 sin a cos a

2 2 2 2

cos2a =cos“a —sin“a=2cos“a—1=1—2sin“a

ASTUCE
Je choisis la forme qui fait apparaitre ce que je connais déja (cosa ou sin a).



A partir d'un cosinus

, ] 3 T
Enoncé. cos T = = avec T € ]O; 2 [

4
c sinx = 5 (positif dans ce quadrant).
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Supprimer les carrés

FORMULES

0 1 + cos 2a . 9 1 — cos2a
cos“a = sin“a =

USAGE
[ Tres utile pour simplifier un quotient ou préparer une intégration.

1 — cos 2z 2sin?

Exemple. - = - = tan x.
sin 2x 2sInxTcosx




Les trois formes de base

COSIT = COSa r = +a -+ 2kmw
sinx = sina r=a+2krouxr=mm—a-+ 2km
tanx = tana r=a-+ kr

DERNIERE ETAPE
Je sélectionne ensuite les solutions appartenant a l'intervalle demandé.



Poser X — cos

Exemple. Résoudre 2cos?z — 3cosz + 1 = 0 sur [0; 27].

1

c2X2—3X—|—1:OdonneX:1ouX:5.



Mettre en facteur

Exemple. Résoudre sin 2z = sin x dans R.
c 2sinxcosx — sinx = 0.

a sinx (2cosxz — 1) = 0.
e $=kﬂ'0ua?=:|:§—|—2kﬂ'.



Une identité

4 Z

Enoncé. Montrer que cos* z — sin” ¢ = cos 2.

[ . 4 4 . 2 : 2 2 ° 2
a C'est une différence de carrés : (cos® x — sin” x)(cos® x + sin” x).
e Le second facteur vaut 1.

e Il reste cos? x — sin® z = cos 2.



Un angle composé

) 3
Enoncé. Résoudre cos (2:1: — g) = % sur [0; 27|,
T T
20 — — = +— + 2km.
0 T 3 6—|— ™
eng—l—kwoux:%—l—kw.
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eSur[0;271'[: TR TR




L'essentiel de la lecon

cos(a + b) cosacosb — sinasinb
sin(a + b) sina cosb + cosasinb
sin 2a 2sinacosa
cos 2a 2cos’a —1=1—2sin’a

COS X = COSa r = t+a + 2k



