n Carré

PAR AMINE MOHAMMED - COURS, EXERCICES & CONTROLES

Suites numériques — Exercices d'approfondissement

lére Bac - Suites numériques

l Série 2 — suites arithmétiques et géométriques, sommes et récurrence.

Exercice 1

(uy,) est arithmétique de premier terme ug = 5 et de raison r = 3.

1. Exprimer u,, en fonction de n.
2. Calculer ugg puis S = ug + uq + - -+ + ugp.

' Correction
1. u, =5+ 3n.
21 5+ 65
2. uyp =65; = % (2+ ) _ 735,

Exercice 2

(vn) est géométrique de premier terme vy = 2 et de raison ¢ = 3.

1. Exprimer v, en fonction de n.
2. Calculervg +v1 + - - - + vs.

Correction

1. v, =2 x 3"

7
-1
2.5:2><3 =37-1=2186.
3—-1
Exercice 3
Soit u,, = sntl pourn € N.
n -+ 2

1. Calculer ug, u1 et us.
2. Montrer que (u,,) est croissante.

! Correction
1 4
2.y, = 3(n + 2) _d =3 2 ; comme décroit, u,, croit.
n+ 2 n—+2 n+2

Exercice 4

Soit (uy,) définie par ug = 1 et uy 1 = 2u, + 3.



1. Calculer uy, ug et us.
2. On pose v,, = u, + 3. Montrer que (v,,) est géométrique.
3. En déduire u,, en fonction de n.

Correction

1. Ul = 5, U9 = 13, us — 29.

2. Upy1 = Ups1 + 3 = 2u, + 6 = 2(u, + 3) = 2v,, : géométrique de raison 2, avec
Vo = 4.

3. v, =4 x 2", donc u, =4 x 2" — 3 =2"*2 _ 3,

Exercice 5

Montrer par récurrence que, pour tout n € N, u,, = 22 — 3 vérifie u,, > 1.

Correction

Initialisation. ug = 4 — 3 = 1 > 1. Hérédité. Si u,, > 1, alors

Ups1 = 2Uup, +3 > 2+ 3 =5 > 1. Conclusion. La propriété est vraie pour tout 7.

Exercice 6
Une somme de 10 000 dh est placée & intéréts composés au taux annuel de 4 %.

1. Exprimer le capital C,, aprés n années.
2. Calculer C'1g a 1 dh pres.

Correction

1. (C,) est géométrique de raison 1,04 : C,, = 10000 x 1,04".
2. C10 = 10000 x 1,04 ~ 14 802 dh.

Exercice 7
(uy,) est arithmétique avec ug = 11 et ug = 31.

1. Calculer la raison puis ug.
2. Exprimer u,, en fonction de n.

" Correction
1. ug —ug3 = 5r =20,doncr =4 etuy =ug —3r =11 —12 = —1.

2. up, = —1+4n.
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