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Ce que nous allons apprendre

e Modes de définition d'une suite

Suites arithmétiques

Suites géomeétriques
Les sommes de termes

Monotonie d'une suite

La suite auxiliaire



Arithmétique ou géomeétrique ?

Arithmétique Uptl = Up + T Uy = U + NT
Géométrique Upi1l = qUp Up = Uy q"

A PARTIR D'UN RANG p

Up = Up + (N — p)r Up = Upq ™ P



Le bon test

METHODE
Je calcule up+1 — Uy @ si c'est une constante, la suite est arithmétique.

1. L e
Je calcule : SI c'est une constante, elle est geomeétrique.

Unp

Exemple. u, =95+ 3n:u,i1 — u, = 3, arithmétique de raison 3.
Un+1
Un

Exemple. v, =2 X 3" : = 3, géométrique de raison 3.



Deux formules

ARITHMETIQUE

(nombre de termes) x (premier + dernier)

g —

2

GEOMETRIQUE (¢ # 1)
1 — qn—l—l
l1—gq

Attention : de ug a u,, il y a n + 1 termes, pas n.

SZUO



Appliquer les formules

Exemple 1. ug = 5, 7 = 3 : calculerug + - - -

c Ugg = 5+ 60 = 65 etil y a 21 termes.

21
2 I ;(70 — 735,

Exemple 2. vg = 2, ¢ = 3 : calculer vg + - - -

7
QS 37 — 1

—9 — 2186.
T

+ Uu9g.



Deux techniques

Signe de Upi1 — Uy > () croissante, < 0 décroissante
Up+1
» (termes > 0) > 1 croissante, < 1 décroissante
n
Fonction associée variations de f avec u, = f(n)
EXEMPLE
5 [} Ve Ve Ve N N
Uy = 3 — : la quantité retranchee décroit, donc u,, croit.

n+ 2



Traiter u,, 1 = au, + b

METHODE
Je résous £ = af + b pour trouver le point fixe £, puis je pose v, = u,, — £ :
la suite (v, ) est géométrique de raison a.

Exemple. ug =1, upr1 = 2u, + 3.
c ¢ =2¢+ 3 donne { = —3; on pose v, = u, + 3.

a Uni1 = 2U,, avecvg =4 : v, =4 X 2™,

e u, = 22 _ 3,



Prouver une propriéteé

Enoncé. Montrer que u,, > 1 pour ug = 1 et u,+1 = 2u, + 3.
c Initialisation:yg=1>1 v.
a Hérédité :siu, > 1, alorsu,:11 = 2u, +3 > 5> 1.

e Conclusion : vrai pour tout n € N.



A partir de deux termes
Enoncé. (u,) arithmétique avec ug = 11 et ug = 31.

cu8—u3:5r:20,doncr:4.
©vw=u-3r=1-12=-1

eun=4n—1.



Un placement financier

Enoncé. 10000 dh placés a 4 % par an, intéréts composés.

c Chaque année, le capital est multiplié par 1,04 : suite géométrique.
© C.=10000 x 1,04"

© Cio ~ 14802 dh.



Une suite a etudier

e ) 3n+1
nonce. u, = .
" n -+ 2
. J 4 7
= —, U = —, Uy = —.
0 5 1 3 2 1
© 5
n:3_ .
u n 4+ 2

e La suite est croissante et reste inférieure a 3.



L'essentiel de la lecon

Arithmétique
Géomeétrique

Somme arithmétique
Somme géométrique

Upi1 = GUy + b

U, = Ug + Nr
Up = qun

nb X (ler+dernier)
2

1—q
1—q

poser v, = U, — ¢

U



