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PAR AMINE MOHAMMED - COURS, EXERCICES & CONTROLES

Notions de logique — Examen (1 h 30)

lére Bac - Notions de logique

l Durée : 1 h 30. Baréme sur 20. Les justifications sont exigées.

Exercice 1 (5 pts)
Ecrire la négation de :

1. (Vz € R) (2 > 2z — 1) (2 pts)
2. (In € N) (2" > n?) (1{,}5 pt)

1
3. (V& > 0)(3In € N) (; < :c) (1{,}5 pt)

Correction

1. (3z € R) (22 <2z —1).
2. (Vn € N) (2" < n?).

3. (3= > 0)(Vn € N) (% > m)

Exercice 2 (5 pts)

1. Dresser la table de vérité de (P ou Q). (3 pts)
2. Comparer avec celle de P = (@ et conclure. (2 pts)

Correction

1.
P P PouQ@Q
V |V F V
VI|F|F F
F VvV V \
F F |V \

1. La colonne obtenue est identique a celle de P = (@ : les deux propositions sont
équivalentes.

Exercice 3 (5 pts)

1. Montrer par l'absurde que \/§ est irrationnel. (3 pts)
2. En déduire que 1 + \/5 est irrationnel. (2 pts)



Correction

1. Supposons V'3 = P irréductible : p?> = 3¢2 donne 3 | p, puis p = 3k et ¢> = 3k? donne

3 | g : contradiction.
2. Si 1+ /3 était rationnel, alors 1/3 = (1+ \/5) — 1 serait rationnel (différence de deux
rationnels) : contradiction.

Exercice 4 (5 pts)

Montrer par récurrence que, pour tout n € N* :

Correction
Initialisation.n = 1 : w — 2 = 1 x 2. Hérédité. En ajoutant (n + 1)(n + 2) :
n(n+1)(n + 2) n+3

3 +(n+1)(n+2):(n—|—1)(n+2)T

ce qui est la formule au rang n + 1. Conclusion. La formule est vraie pour tout n € N*,
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