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Ce que nous allons apprendre

Le nombre dérivé

Les dérivées usuelles

Produits et quotients

L'équation de la tangente

Dérivée et variations

Colt marginal et optimum



Pente de la tangente

DEFINITION

Fa) = tim S0P 1@

INTERPRETATION
C'est le coefficient directeur de la tangente, et — en économie — la
variation marginale : |I'effet d'une unité supplémentaire.



Usuelles et opérations
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Appliquer les regles

6 43 — 222 + Tz — 1 donne 1222 — 4z + 7.
a (2 + 3)(z — 5) donne 2(x — 5) + (2 + 3) = 4x — 7.

e 3z — 1 onne 13
x+4 (w—|—4)2'




Une formule, trois donneées

EQUATION

y=f(a)(@—a) + f(a)

Exemple. f(x) = r? — 6z +5ena =4
O r4=-3

a f'(z) = 2x — 6, donc f'(4) = 2.

© -—20z-4-3=20-11



Le signe de f’

f'>0 f croissante
f'<0 f décroissante
f’ s'annule en changeant de signe extremum

RAPPEL
[ Un zéro de f' sans changement de signe ne donne pas d'extremum.



La dérivée du cout

DEFINITION
Le colt marginal est C'(x) : c'est le co(t approximatif de I'unité suivante.

Exemple. C(z) = 0,522 + 20z + 300.

c C'(x) =z + 20.
€© C’'(40) =60 dn.

e Produire la 41€ unité colte environ 60 dh.




Cout marginal égale prix

DEMONSTRATION
B(xz) = px — C(z), donc B'(z) =p — C'(z) ; B'(z) = 0 équivaut a
C'(z) = p.

Exemple. Prix 80 dh et C(z) = 0,522 + 20z + 300.
€ B'(z) =80 — (z+20)=60—=z.

a B’ s'annule en £ = 60 en changeant de signe.

€) Bénéfice maximal : B(60) = 1500 dh.



Le minimiser
100

Exemple. C(z) = z2 + 100, donc Cp,(z) = z

(1 C;n(m)zl_@_

72
a C/ s'annule en £ = 10 en changeant de signe.

e Colt moyen minimal : C,,(10) = 20.

L



Production optimale

Enoncé. C(z) = z* + 40z + 500, prix unitaire 120 dh.
© B(z) = —22 + 80z — 500.

a B'(x) = —2x + 80 s'annule en x = 40.

e Bénéfice maximal : B(40) = 1100 dh.



Un minimum
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Enoncé. f(z) = v sur |0; +oo].
T

°f(a:):a:+%.

24
9 f'(:l:) =z 5 qui s'annule en 2.
Z

e Le minimum vaut f(2) = 4.



L'essentiel de la lecon

Produit
Quotient
Tangente

Codt marginal
Optimum




